Exercice 1

. : ‘ 3+4i)z+5z2
1. Soit M d'affixe z, on note M' le point d'affixe z' = f(z) ou f (z):—( é .
. 4+2i . )
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2. Pourtout z=x+iy,ona: z':x'+iy':%((3+4i)(x+iy)+5(x—iy)):

3. Pour tout M(z), on a :
f(M)=M

& z2'=z2
3x =4x -2y
=
dy=2x-y
& x-2y=0
L’ensemble des points invariants est la droite D d’équation x -2y =0.
Les points A', B' et C' appartiennent a D.

4. D’apres la question 2, x'=2y', donc M'(x',y")eD.

5. a) Pourtoutz,ona:
z'-z (3+41)z+5z—6z ((-3+41)z+5z)(1-2i1)
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Si z:x+iy,z+£:2x et z—£:2iy, donc 22 ¢ R.
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b) Si M=M’, (GA,MM')zarg(z _Zj[2n].

Za
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Z—7

e R, donc (GA,MM') = O[n].
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Les droites (OA) et (MM') sont parall¢les.

6. Si NeD, N'=N.
Si N ¢ D, N'est le point d'intersection de D avec la parall¢le a (OA) passant par N.



Exercice 2

Soit A le point d'affixe 2 et B le point d'affixe -1 +i.

Soit M différent de A, d'affixe z, on note M' le point d'affixe 2’ = f(z) ot f(z) = 2 12“ .
Z —

1. Pourtout M#A,ona:

M(z)e E

o f(z)=1

Sz-2=1z+1+1
< z(1-1)=3+1
<:>z:3—+.1:l+2i
-1
2. On pose z=x +1iy ou X et y sont réels. Pour tout z#2,ona:
iz+1+1  (I-y+i(l+x))(x-2-1y) X+3y—2+i(x* +y’ —x—y—2)

f(z)=

@ z—2 (x=2)Y+y’ (x=2)+y"
3. Pourtout M#A,ona:
M(z) e F
< f(z)eR
SX+y —x-y-2=0

1, 1, 5

SE-—) +(y-=) ==

( 2) (y 2) 5

F=C-{A} ouC = C(Q(%,%j,\/g ] On remarquera que C est le cercle de diametre [AB].

4., Pourtout M#A,ona:
M(z)eG
& f(z)eiR
< x+3y-2=0
G est la droite D d'équation x + 3y — 2 = 0 privée du point A. On remarquera que D = (AB).



