Partie |
1. Montrer que, pour tout > -1, In(1+x)< x (1).
2. En déduire que, pour tont= 1, In(n+1)—1In nsl,
n
1 1
et que , pour touh > 2, —<Inn-In(n-1) ( prendrex =—-= dans (1)).
n n
S
3. Pournx1, on poseH, :ZE.
k=1
En utilisant la question 2, montrer que, pour tout 1, In(n+1)< H, < Inn+ 1.
En déduire la limite d¢H ).
4. Pournx1, onposeu, =H, -In(n+1).
Montrer que la suitéu, ) est croissante.
Montrer que, poun=1, u, <1+Inn- In(n+ 1).
En déduire que la suit@u,, ) est convergente.
On posey =limu,, ce nombre est appelé la constante d’Euler.
Partie Il
3 n (_1)k—1
1. Pournz1, on poseS, =) :
a K
Montrer que les suitetS, ) et (S,,,,,) sont adjacentes. On note=1imS,,, .
2. Montrer que(S, )converge vers L.
3. Montrer par récurrence que, pour tot1, S, = H,,— H,.
4. En utilisant les résultats de 14, montrer dueln 2.

Constante d’Euler et série alternée




