
Ex1. On considère la suite ��� �  définie par �� � �  et, pour tout n, ���
�

�
� ��� ����  

On pose, pour tout n, �
	

�
�
 �� �� Montrer que la suite �
� �  est une suite géométrique et préciser sa raison. 

Calculer �
  en fonction de n, puis �� . Quelle est la limite de ���� �  

Ex2. On considère la suite ��� �  définie par �� � �  et, pour tout n, ��������
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1. Montrer que, pour tout n, ��� � �   
2. Si la suite ��� �  converge vers L, montrer en passant à la limite dans (1), que L vérifie l'équation 
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� . En déduire L. 

3. Montrer que, pour tout n, �
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4. En déduire que, pour tout n, �
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5. Montrer par récurrence que, pour tout n, �
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6. En déduire la limite de ��� � . 
 
Ex3. Soit ��� �  la suite définie par �������� �� �� et la relation de récurrence :  

����� ��� �� �� ,  pour ����  (1) 
Les suites qui vérifient cette dernière relation de récurrence sont appelées suites de Fibonacci. 
Soit �  le nombre d’or, c’est à dire le réel positif qui vérifie ��� ���� L’autre racine de cette équation étant 
alors –1/� . 

1. Montrer que les suites ����������
� �� , définies, pour tout entier n, par : �
�

�
� �����������
 ����� , 

vérifient la relation de récurrence (1). 
2. Calculer a et b tels que : ����
�����������
� ������ ����   
3. Montrer que la suite ����
� �� �  vérifie aussi la relation de récurrence (1). En remarquant que les deux 

premiers termes sont identiques, et que pour les suivants le procédé de calcul est identique, en déduire que, 

pour tout n, ����
� ��� ��  Montrer que �
�
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Ex4. Soit a un réel strictement positif. Le but de l'exercice est d'étudier une suite qui converge vers la racine 
carrée de a. 

On définit la suite � �� �  par : ��
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1. Montrer, par récurrence, que la suite est strictement positive. 

2. Montrer que, pour tout n, �����
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En déduire que, pour �� �  ��� � �  

3. Montrer que, pour �� �  ��
�
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En déduire que, pour �� �  �����
�
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4. Montrer, par récurrence, que, pour tout �����
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5. En déduire que ������ � �  


