Exercice l
R 3
1. affecteraala valeuz a+ 33C
affecter anlavaleurn + 1

2. On pose, pour tout mi,, = a, —132C
Pour toutn, on a:

U,,,=a,,— 1320:% a+ 330 132@5’1 a 9%—2 N

(u,) est une suite géométrique de rais%ret de premier terma, = —520.

3. Ainsi, pour tout ny, = —52({2] ,d'oua, = —52({%] + 132(

4. E <1, donclim [g] =0, on en déduit quéma, =132C

Exercice 2

Soit (u,) la suite définie pau, =0 et, pour tout ny,,, =u,+ 2n+ 2

1. uy;=2etu,=6.

2. Pourtoutny, =u,.,—Uu,= 2n+ 2.

La suite(v,,) est une suite arithmétique de raison 2 et de praetmev, = 2.

3. Pour tout n,

S, = Zn: Vi = Vo+Vi+ .4 V= (n+1)(;/° ) = (n+1)(2;— 2nt 2)_ (n+1)(n+ 2).
4. P(l)(u(r) tout n,

Si=Vo+t Vit .ot V= U— Uyt Up— U+ U~ Ut . U~ U= Y L

Ainsi, pour tout n,u,,, = Ug+ S, = (4 (- 2.

De la, pour tout ny, ., = U, + 2n+ 2= (- 1)(n+- 2, d'oll

u,=n’+3n+ 2- 2n- 2= A+ L

Exercice3

1. Pour tout nu u, = W, > 0. Donc la suitg(u, ) est croissante.

n+1

2. a) Soitf(x) =x>+x, x€[—1,0. Pour tout x,f '(x) =2x +1.
La fonction f est strictement croissante {suiL/ Z,q et strictement décroissante s{,wi,— 1/ 4 .

X -1 142 0
0 0

f(x)

—-1/4
Au vu du tableau, pour towte |-1,, f(x) €[-1/4,d c]-1,0.




3. Montrons par récurrence que, pour tout-fi,< u, < 0.
—1< u, < 0, donc la propriété est vraie pour n = 0.
Supposons que, pour n entier quelcongues u, < 0, alors, d’aprés 2ay,., = f(u,)€|-1.d.

La propriété est donc héréditaire.
Par le principe de récurrence, elle est vraie pamutrn.

4. La suite (u,)est croissante et majorée par 0, donc elle conv&agjeL =limu,,.

5. Pourtout ny,,, = U2+ u,. Par passage a la limite,=L?+L , d'ou L = 0.



