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Exercice 3 (spécialité) 
 
On rappelle que si a et b appartiennent à *

ℤ et si a bq r= + , où q et r appartiennent à ℤ , alors 
PGCD(a, b) = PGCD(b, r). 
 
 
Exercice 3.1 
 

Soit a et b appartenant à *ℤ , montrer que PGCD(a,b) PGCD(a b,2a b)= − − . 
 
Exercice 3.2 
 
1.  Déterminer PGCD(525, 616) grâce à l'algorithme d'Euclide. 
2.  Déterminer deux entiers relatifs u et v appartenant à ℤ  tels que 616u 525v 14+ = . 
 
Exercice 3.3 
 
Soit n un entier naturel, on note A 3n 9= +  et B 2n 8= + . 
1.  Montrer que PGCD(A,B) PGCD(n 1,6)= + . 
2.  En déduire, selon le reste de la division euclidienne de n par 6, le PGCD de A et B. 
 
Exercice 3.4 
 
Soit la suite n(u ) définie par 1u 1=  et, pour tout n 1 nn 1,  u 4u 1+≥ = + . 

1.  Calculer 2 3 4 5u ,  u ,  u  et u. 

2.  Montrer que, pour tout n 1≥ , n n 1PGCD(u ,u ) 1+ = . 

3.  Montrer que, pour tout n 1≥ , n 2 nu 16u 5+ = + . 

4.  Montrer que, pour tout n 1≥ , [ ]2nu 5 10≡  et [ ]2n 1u 1 10− ≡ . 

 
 
 


