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Exercice 1  Restitution organisée de connaissances 

1.  On suppose connues la dérivée de la fonction exponentielle et la formule de dérivation de 

u v�  ainsi que ses conditions d'utilisation. 

On suppose savoir que la fonction ln est dérivable sur *+
ℝ  et que, pour tout *x +∈ℝ , 

exp(ln x) x= . 

A partir de ces arguments, montrer que la dérivée de la fonction ln est la fonction définie sur 

*+
ℝ  qui à x associe 

1

x
. 

2.  Démontrer que 
x 1

ln x
lim 1

x 1→
=

−
. 

3.  Calculer 
n

1
lim n ln 1 .

n→+∞

 + 
 

  

 

 

Exercice 2  

Soit F la fonction définie et dérivable sur ] [1,1− telle que  F(0) = 0 et 
2

1
F'(x)

1 x
=

−
. 

1. Justifier l'existence et l'unicité d'une telle fonction. 

2. On pose, pour tout ] [x ,0 ,   H(x) F(cos(x))∈ −π = . 

a) Calculer H
2

π − 
 

. 

b) Montrer que H est dérivable sur ] [,0−π  et calculer H'(x). 

c) En déduire que, pour tout x de ] [,0−π , H(x) x / 2= + π . 

d) Calculer 
3

F
2

 
  
 

. 

 

 

Exercice 3 

 

 
 

 



 
 

 

 


