Exercice l

Proposition 1 : vraie

5 =47, 5 =-17), donc5’ =1[ 7].

Or 570= 6x 9§, d'ou 5°=(5°)®=1 7.

Proposition 2 : vraie

Ona:

4n+3= (3n+ 4k H n- !

3n+4=(n—-1x 3+ 7

Il s’ensuit que PGCD(4n + 3, 3n + 4) = PGCD(n 71,
Sin-1=0[ 7, alors PGCD(4n + 3, 3n + 4) = 7.

Proposition 3 : fausse
3x2+4x (-1)= zet PGCD(3, 4) = 1.

Exercice2

1. N, =11 est premierN, =111= 3x 37 n’est pas premienfN, =1111= 11 10: n’est pas
premier.
2. Pourtoutp=2,ona N, =1+10+1G + .+ 16" = 1-10 _10- ].
1-10 9
10° - 1 est divisible par 9 caN, est un entier naturel.
3. a) On suppose que p est pair, p = 2qgad. On a alors :
10-1_100- 1 (106 1)(100'+ 100°
9 9 9

N, = * 180 Bygogie 1002+ 4 100
Donc N, est divisible par 11.
b) On suppose que p est un multiple de 3, p 98q>1. On a alors :
10*-1_1000- 1 (1008 1)(1000+ 100G+ +.. 1000
9 9 9
=111(1000"+ 1000°+ + 1060 1)
Donc N, est divisible par 111.
c) On suppose que= 2 n’est pas premier, p = kq, ou k et q sont deeenhaturels 2.
On aalors:
N _109-1_ @0 f-1_ (10- nayTv+ 1672+ + 16
P 9 9 9
= N (10D + 162+ .+ 16+ 1)
Donc N, est divisible pamlN,, oU1< N, <N,.

N, =

4. D'apres la question 3c, si p n’est pas prenailers N, n'est pas premier.
p premier est une condition nécessaire pour Mygoit premier.
La condition n’est pas suffisante : 3 est premielgne l'est pas.



