Exercice 1
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Exercice 2

Soit A le point d'affixe 2 et B le point d'affixel + i.
iz+1+i

Soit M différent de A, d'affixe z, on note M' leipbd'affixe z' = f(z) ouf (z) = >

1. M(z)0E
- f(2)=1
e z-2=iz+ 1+ (z P
o Z(1-0)= 3+

it

= 7=

2. Onpose z =x + iy ou X et y sont réels. Ofoesa
f(2) = iZ+1+i _ (L-y+i(l+ x))(x=2-1iy) _ x+3y=2+i(X’ + y* - x—y-2)
z-2 (x—2F + ¥ (x-2F + ¥ |

3. M(z)OF

= f(z)OR

o X2+y?-x-y-2=0, z 2

= (X=B)’+(y-H)’=%, z#2
F=C-{A} ou C= C(Q(}/z,}/z),\/%). On remarquera que est le cercle de diamétre [AB].

4. M(z)OG
= f(z)OIR
= X+3y-2=0, z .
G est la droite D d'équation x + 3y — 2 = 0 pridéepoint A. On remarquera que D = (AB).

Exercice 3

Soit le polyndmeP(z)= 7 - 62+ 24Z2— 18% 6 ou z désigne un complexe.

1. PourtoutzC,

(22+3)(Z - 6z+ 21F 2- 62+ 212+ 32~ 18z 63 “‘z 6Bz 24z 18z =63 |.
2. Pourtoutz,ona:

P(z)=0
-~ 72+3=0 ou 2- 67 2% ON=- 48 i 3)
- z=+i3 ou z:Gi;”ﬁ’: F 23

3. Figure




D
°

4. M le symétrique de D par rapport a O, dafjc=—z, = — 3+ 2i/3.
Ona:

Ze=2, _ 3*2W3+W3_ 3+33_ w3 _-@i3)_ 223 1.V3

3

2, -2, -3+2iW3+iW3 -3+3W/3 -1 V3 4 4 2 2
On en déduit que le triangle BMC est équilatérdirect, en effet :

Zomz|_BC_, (W,B—C):arg—zc_ZB][Zr]:—E[Zr].
‘ZM_ZB‘ BM Zy — 3
Exercice 4

1. On considére dans I'équation d’'inconnue z z>=—-9—40i  (E)

On posez = a+ ib la forme algébrique de z, alord = &® — * + 2ab.
Ainsi z est solution de (E) si et seulemen(aib)est solution du systéme

a?—b=-9
(S).
ab=—-20
2.0na:
2 —_g =720 ab=— 20
& &
ab=—20 a2—4a—020:—9 4+ 94— 406
ab=—-20
, car A+ 94— 408 (a 16}a 2
a =16
o a=14 ou a=—4
b=-5 b=15

3. Les solutions de (E) so#rt(4— 5i).



