Exercicel

On considere la suit@)n) de matrices colonnes définies gday et, pour tout nU
. 0,2 O, 30
ou A= etB= )
0,6 O, 10
0,8 -0, B 0,7 0O, 1,4 0,
1. |_A:[ 07]],det(I—A):O,5,(I—A) 1:2[ g:[ i

~0,6 06 0,9 |12 1,
C=AC+B« C= (I-A)'B.

1,4 0,23 4
Donc C= = .
1,2 1,61 5
2. On pose, pour tout v, =U_ —C.
Montrons, par récurrence, que, pour touvp=A"V,.

La propriété est vraie pour n = 0.
Si, pour n quelconquey, =A"V,,, alors

n+1

V,.,=U,,—C=AU, +B—(AC+B)=A(U,—C)=AV, =AAV ;=A "V .
D'ou I'hérédité.
3. Montrons, par récurrence, que, pour togtl, A" = 2nllA.
La propriété est vraie pour n = 1.
Si, pourn >1 quelconque,A" = anlA , alors
1
AT AR 2;LlA = 2i1[3:3 g:ijz 211X_;A :?1“A |

D'ou I'hérédite.

4. Iim[%] =0, donclimA" =0, d'oulimV_ =0 puislmU_ =C.

Exercice2
15342 l48 48 4 .
1. M’=—|5 3 4| =——|48 48 48=- .
144
2 6 4 48 48 4
11 1(5 3 12 12 1
2 M=211 115 3 4=112 12 1=
12 12
11 1|2 6 12 12 1

3. Montrons, par récurrence, que, pour ot 2, M"=M?.
La propriété est vraie pour n = 2.
Si, pourn > 2 quelconque,M"™ =M ?, alors
MM =M M =1aMm = 13— m?
3 3

//////

D'ou |
n 2 _ 1y 1 N
4. Pourtoun>2, X =XM"=XM =3 gzé(x X X)oux=a,+hb+g=1

D'ou le résultat.

=AU, +B,



