Exercice 1. Soit la fonction f définie siir parf(x) = (x +2)e2.

1
On posel :fof(x)dx.
1. Interpréter géométriquement le réel I.

X

2. Soit u et v les fonctions définies sRirpar u(x)= x et v(x) =e?.
a. Vérifier quef =2(u'v+uv’).
b. En déduire la valeur exacte de l'intégrale I.

3. On donne 'algorithme ci-dessous.

Variables : k et n sont des nombres entiers naturels.
s est un nombre réel.
Entrée : Demander a I'utilisateur la valeur de n.
Initialisation :  Affecter a s la valeur 0.
Traitement : Pour k allantde0an—1
| Affecter a s la valeur s + %f % ;

Fin de boucle.
Sortie : Afficher s.

On note s, le nombre affiché par cet algorithme lorsque I'utilisateur entre un

entier naturel strictement positif comme valeur de n.

a. Justifier que s3 représente |'aire, exprimée en unités d'aire, du domaine
hachuré sur le graphique ci-dessous oi les trois rectangles ont la méme
largeur.
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b. Que dire de la valeur de s, fournie par |'algorithme proposé lorsque n
devient grand ?
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Exercice 2. SoineN’, la fonctionf est définie suf0,+oc| parf, (x) =In(1+x"), et on pose

| :folfn(x)dx.

On noteC, la courbe représentative de dans un repére orthonornﬁ@;_i',_j').
1. a. Déterminer la limite dgen +oo.

b. Etudier les variations dg sur[0,+oc|.

c. Montrer queh(x) = (x+ 1) In(x+ 1)— x est une primitive dé, sur 0,400 .

Calculerl, et interpréter graphiqguement le résultat.



2. a. Montrer que, pour toate N, 0< | <In2.

b. Etudier les variations de la su(te) .

c. En déduire la convergence de la syité .

3. Soit g la fonction définie sy@,+oo[ par g(x) = In(1+ x)— X.

a. Etudier les variations de g §0r+oo[.

b. En déduire le signe de g §t0r+oo[. Montrer que, pour tout € N et pour toutxc R*,
In(1+ x") < x".

c. En déduire la limite de la suitg,)) .

Exercice 3

On considere les fonctions f et g définies sutdimalle | :{O ﬂ par :

f(x) = COS,X etg(x)=sinx-1.
1+sinXx

On noteC; et C; les courbes représentatives des fonctibes$ g dans un repere orthonorme d'unite

graphique 4 cm.
Les courbe<C, et C, sont données ci-dessous.

On admet queC; est au-dessus dg, sur |.
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1. On pose]:fff(x)dx etK:ffg(x)dx.

a. Calculer K.
b. Justifier que =In 2.

2. Soit D le domaine du plan limité par les cosi@e C; et les droites d’équations x = Oﬁt:%.

Déduire des questions précédentes la valeur edadtaire du domaine D en ém



