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__EXERCICES : Chapitre PROBABILITES CORRECTION__ 

Exercice n° 1    Arbre – Notion d’indépendance 

 
 
Correction : 
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Exercice n° 2     Dénombrement – Loi binomiale 

 
 
Correction partie A :  
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Correction partie B  : 
 
 
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



Site : http://francois.schulhof.perso.neuf.fr/cours_maths/                                                                                                             Page 4
 
 
 
Exercice n° 3      Arbre – Test de séropositivité 
 

 
 
Correction : 
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Exercice n° 4    Calcul d’une espérance et d’un écart type 

 
 
Correction : 
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Exercice n° 5     Etude d’une variable aléatoire  X + Y 
 
L’expérience consiste à lancer simultanément 2 dés identiques non pipés à 6 faces (un dé rouge et un dé 
noir)  
 
Soit X la variable aléatoire qui permet de noter le résultat du dé rouge 
Soit Y la variable aléatoire qui permet de noter le résultat du dé noir 
 

1) Tracer le tableau de probabilité de la variable X  et  calculer l’espérance  E(X)  et la variance  V(X)  
 

2) Tracer le tableau de probabilité de la variable Y  et  calculer l’espérance  E(Y)  et la variance  V(Y)  
 

 
3) Soit  Z = X + Y une nouvelle variable aléatoire  ( on note la somme des nombres obtenus sur 

chacune des 2 faces supérieures ) 
 

1) Donner la liste de tous les événements élémentaires de Z                                                                   
Conseil : Tracer un tableau lignes-colonnes qui liste tous les résultats possibles  

2) Tracer le tableau de probabilité de la variable Z 
3) Calculer l’espérance  E(Z)  et la variance  V(Z)   
4) Comparer  E(Z)  avec E(X)  et justifier ce résultat  

 
Correction :  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

( ) ( )i i
1 1 1 1 1 1E X x P X x 1 2 3 4 5 6 3,5
6 6 6 6 6 6

= × = = × + × + × + × + × + × =∑   
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( ) ( ) ( ) ( )2 22 2 2 2 2 2 21 1 1 1 1 1Var X E X E X 1 2 3 4 5 6 3,5 2,927
6 6 6 6 6 6

 = − = × + × + × + × + × + × − ≈ 
 
donc 

( ) ( )E X E Y 3,5= =     et    ( ) ( )Var X Var Y 2,927= ≈  
 
 
Par un calcul on  vérifie  que ( ) ( )i iE Z z P Z z 7= × = =∑  
 
On constate que  ( ) ( ) ( ) ( )E Z E X Y E X E Y 3,5 3,5 7= + = + = + =  
 
Explication : l’Espérance d’une V.A.  est un « opérateur linéaire » :                                                                          
Si X et Y sont 2 v.a. ( ayant une espérance  et  définies sur le même « espace probabilisé » )                                        
on admettra qu’on peut calculer E (X+Y)  et E( aX)  ) et que  :  

( ) ( ) ( )E X Y E X E Y+ = + et   ( ) ( )E a X a E X× = ×  avec a  un nombre quelconque 

 
 
 
 
Exercice  n°  6     Etude d’un dé   « pipé » 
 
Un dé à 6 faces est truqué de la façon suivante : chaque chiffre pair a deux fois plus de « chance de sortir » 
qu'un chiffre impair. 

1) Calculer la probabilité d'obtenir un 6 
 
2) Calculer l’espérance et la variance et l’écart type de cette  variable aléatoire  

 
3)  On lance deux fois ce dé : 

1) Calculer la probabilité d'obtenir deux fois un 6 
2) Calculer la probabilité d'obtenir deux fois un chiffre pair 
 

 
Correction :   Soit X   la variable aléatoire qui consiste à noter le nombre sur la face supérieure de ce dé  
 
On a   ( ) ( ) ( ) ( )P X 2 P X 4 P X 6 2 P X 1= = = = = = × =  
 
et   ( ) ( ) ( )P X 1 P X 3 P X 5= = = = =  
 
Comme  ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )P X 1 P X 2 P X 3 P X 4 P X 5 P X 6 1= + = + = + = + = + = =  
 
on obtient  que   

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )P X 1 2 P X 1 P X 1 2 P X 1 P X 1 2 P X 1 1= + × = + = + × = + = + × = =  

c’est à dire    ( ) ( ) 19 P X 1 1 P X 1
9

× = = ⇔ = =  

 

Réponse question n° 1  :    ( ) ( ) 1 2P X 6 2 P X 1 2
9 9

= = × = = × =  

Réponse question n° 2 :     ( ) ( ) 1 2 1 2 1 2E X x P X x 1 2 3 4 5 6 3,7i i 9 9 9 9 9 9
= × = = × + × + × + × + × + × ≈∑  

Réponse question n° 3 :     En dessinant un arbre de probabilité on obtient que   : 

   ( ) 2 2 4P X 6 et X 6 0,051 2 9 9 81
= = = × = ≈  


