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la LOI de NORMALE et la LOI DE POISSON 
 

1 )  la LOI NORMALE 
 

 
Calcul de l’espérance et de la variance   :   ( )E X = µ   et  ( ) 2V X = σ  
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Représentation graphique et proriété de la  LOI NORMALE  
 

 

 
 

 
 

 
2 )  la LOI de POISSON 
 

 

 
( confère annexe n° 3 en fin de ce document ) 
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Calcul de l’espérance et de la variance 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
4 ) Le théorème « central limit »  ( convergence quand n → +∞  ) 
 
 
4.1)   Le théorème  « central limit »   
 

 
 
 
4.2)  Exemple très connu :  CONVERGENCE d’une LOI BINOMIALE quand n → +∞   vers la loi NORMALE  
 

 
 
( approximation valable dès que n > 30  et   np > 5  et  n(1 − p) > 5 ) 
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ANNEXE 1   courbe de Gauss ou courbe en cloche 
 
 
Soir une v .a.  X qui suit une loi Normale                                                       

de moyenne µ  et variance 2σ       
 

La v.a.  XY − µ
=

σ
  suit une loi Normale centrée réduite                  

c’est-à-dire   ( )E Y 0=  et   ( )Var Y 1=                                      
 
 
La fonction « densité »  de la loi Normale                                               
de moyenne µ  et d’écart  type  σ                                                                      
est définie par la fonction  f  telle que 

( )
21

22

 λ − µ  = −   σσ π   

xf x exp  

 
La représentation graphique de la fonction  f  est appelée  
 
« courbe de Gauss ou courbe en cloche » 
 
 
 
ANNEXE 2    
CONVERGENCE d’une loi de POISSON  quand λ → +∞   vers la loi NORMALE  
 

Si  X  tel que ( ) ( )P X k exp
k!

= = −
λ λ      avec    ( )P X k 1= =∑   et     ( )E X = λ  et   ( )Var X = λ      

  
QUAND λ → +∞    ALORS    

( ) ( )P X k exp
k!
λ λ= = −     →     ( )

21 xP X k exp
22

λ λ
λλ π

 − = = −     
 

( approximation valable dès que λ  > 20 ) 
 
 
 
 
ANNEXE 3    
CONVERGENCE d’une loi BINOMIALE quand n → +∞  et np → λ  vers la loi de POISSON  
 

Si  X  tel que ( ) ( )n kkn
P X k p 1 p

k
− 

= = − 
 

  

 
QUAND  n → +∞    et  np → λ   ALORS    

( ) ( ) − 
= = − 

 

n kkn
P X k p 1 p

k
      →    ( ) ( )P X k exp

k!
λ λ= = −      


