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b. zy, = —izy :—i(l—i\/_):—\/é—i.
LT 5w

Zyy =—izy =€ 2><2e 3=2e 6,

o

On vérifie graphiguement les propriétés 1 et 2.

2. On pose,, = x+1y avecy=0.
a. | = m[AM], doncz, :%(1+ z):%( X+ 1+ iy).
b. On a:z,, =—iz,, =—i(X+iy) =y —ix .

c. Coordonnées des points|——

X+1y
> 2] B(0,1) et M'(y,—X).

d. On a:Ol

X;rl 32/] et BM'(y,—x—1), d'oti OL.BM' = le

La droite (Ol) est bien une hauteur du triangle OBM

e. Ona:BM?=y?(x+1)? et OI° = ((x+1) +y?) = BM'2 donc BM' =
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1+ Inx

Pour tout x > 0f (x) = >
X

xy—%x(x—i—l)zo

20l.

1.a.limInx =—oc, dou I|m  (1+Inx)=—o0, et lim i—+oo on en déduit que

x—0" x—0" )(2

lim f(x) =

x—0"



1 Inx 1 Inx 1

R . Inx
b. D'apres le coursim ——=0.0On a:f(x) =— +—=—+-—x—, d'autre part
X—+oo X X X X X X
. 1 .1 A :
lim — = lim —=0, on en déduit quelim f(x) =0.
X—+00 X X—+00 X X—+00

c. Lacourbe C admet I'axe des ordonnées comymepaste verticale et I'axe des abscisses
comme asymptote horizontale.

2. a. Pourtout x>0,

1 2
X 2x(@+ lnx)_x—Zx(l—i- Inx) 1-2( Inx) — 1 2Inx

Fi(x) = X
x* x4 x3 x3

b. Pourtoutx>0,0na:
—-1— 2L1nx>6(

< 2Inx<—-1

Sinx<-1/2

ex<et?

Sur |0,+oc[, f'(x) est du signe de -1-2Inx.

X 0 efll2 + o0

f'(x) + 0 -

c. Tableau de variations :

X 0 e—1/2 + 00
() I 0 :
f(x) /v e/\
—0 0
_ 1-1/2 e
f( 1/2)_ eil - >

3.a. Pourtoutx>0,0na:
f(x) =0
<1+Inx=0
Slhx=-1
—1

1
SX=€e =-—
e

La courbe C coupe I'axe des abscisses au poirdatdannées (1/e, 0).

b. On en déduit, & 'aide du tableau de variatitnsigne de f(x) suj0,+oc] :

X 0 1/e + 00
f(x) || - 0 +

4. Pourn>1, |, estl'aire en u.a. du domaifite< x< net0<y<f(x).
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a. I, :L/ f(x)dx . Pour toutx €[1/e,3, 0< f(x) <e/2, d'ou, par l'négalité de la
e

moyenne,0< 1, g[Z—E]x—e: e——l.
e/ 2 2
Pour tout x > 0 F(x)= —2 "X iy = 1= C27IN%)_Trinx_ )
X X X

b. Pour toutn>1,

In = J;:ef (X)dX = [F(X)]:/e — F(n)— F(l/e): —2—Inn _ 2— In(1/e): e__2_|_nn'

1l/e n n
.2 . Inn <
c. im—==Ilim—=0, d'ouliml, =e.
n n
. , . 1
L'aire entre la courbe et I'axe des abscisses-suroo| vaut e.
e




